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AP2- CALCULO II-2010/2 GABARITO

1% Questdo (3,0 pontos). Calcule
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Solugao

(a) Observe que a integral j * dx foi resolvida no Exercicio 1 (b) do EP08-2010-2
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(b)J‘ o Integral analoga ao exercicio 1 (c) do Apéndice 7 (Semana 11)
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2% Questdo (1,0 ponto) Analise a convergéncia ou divergéncia da integral usando um dos critérios
—+oo
5

2+e*

dx .

apresentados na aula. J
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Solucdo

Observe que f(x):ix>0 e gx)= >0
e

2+¢"
Podemos usar o critério do quociente

1
. o . 2+e" . 2 1 1 1
lim —&— = lim = lim +— |=—. Como L=—, pelo teste
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de comparagao no limite J - dx e J —xdx comportam-se da mesma maneira.
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Por outro lado j —de = j e 'dx e estalltimaintegral pelos exemplos referenciais
e
1 1

(ou calculando-a diretamente) sabemos que converge, logo pelo critério do limite do quociente podemos
~+oco

afirmar que J dx é convergente.
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3% Questio (3,5 pontos)

. . e T .
Sejar aregido limitada pelacurva y=senx, xe [0’5] e o eixo Xx.

(a) Esboce o grafico da regido r (0,5 ponto)
(b) Calcule o volume do sélido obtido pela revolugdo de r
(i) em torno do eixo Oy . (1,5 ponto)
(ii) em torno do eixo Ox . (1,5 ponto)
Solugdo

Note-se que este exercicio é andlogo ao exercicio 2 do EP12-2010-2

(a) Na figura 1 mostramos um esboco da regido
oy

%@“ﬁ

T
@)

Figura 1

Péginaz

(b) (i) em torno do eixo Oy.
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Na figura 2 mostramos um retangulo tipico para este caso
N
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Figura 2

Assim temos usando o método das cascas cilindricas que
/2

V=or J' F(Oh(x)dx
0

Isto é
/2 /2 /2
V=27rjxsenxdx=27[x(—cosx) —2ﬂj—cosxdx
& & —
(Ve dv u v 0 0 v du
0
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V= 27zj cos x dx = 27rsen x]g/2 =27 unidades de volume,
0

(ii)) em torno do eixo Ox .
Na figura 3 mostramos um retangulo tipico neste caso.
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Figura 3
Usando o método dos discos temos que
/2
V= (%J (R(x) )’ dx}
0
Isto é
/2 z/2 /2
2 2 T
V:EJ(R(x)) dx:n"[(sen X :—J (I—cos2x)d
0 0 2 0
T a2 75”/2 o 5 2
v =Ex]g/ " (cos2x)2dx = T——(sen 2x)} = unidades de volume.
0

0
42 Questao (2,5pontos)
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32

1
a) (1,3 ponto) Calcule o comprimento da curva y =§(x2 +2)"" de x=0 até x=3.

b) (1,2 ponto) Calcule a funcdo derivada da seguinte funcdo vetorial
ﬁ(f) — (€t2 te’ etln(tz+1)) .
Solugdo

. 1
(a) Vamos parametrizar a curva dada. Fazendo x =t tem-se y :§(t2 +2)3/2, temos que

at)=(x(),y()=(t, %(z2 +2)7*) com 0<t<3 éuma parametrizacdo para a curva dada.
Logo
o (t)=(1, %%(ﬂ +2)220)=(1,1(* +2)"*) e

(1) =1+ 2P +2) =142 +1* = (142 A1+ =147

Assim
3

3 3 3
IIa’(t)ldt:j(1+t2)dt:t+%} —3432=12.
0 0

(b) ﬁ(f) — (€t2 te’ etln(t2+1))
B)=(e" ¢y +re’y, e V@ +1)))

B ) =(e" (et Ny+tee 21), €M (In(# + 1)) +1In( +1)(t)])
Portanto

2
ﬂ’(t) — (et‘+l t-e_l +2t€+let" etll’l(l2+l) |: 22t 1+1I1(t2 +1)}) .
+
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